
Решить уравнение: 

1.  |5x – 3| + |3x – 5| = 9x – 10 

Нули модуля:  

5x – 3 = 0                   3x – 5 = 0 

5x = 3                   3x = 5  

X = 3/5                    x = 1 
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1) X ∈ ( - ∞ ; 3/5 ) 

- ( 5x – 3 ) – ( 3x – 5) = 9x – 10 

- 8x – 9x = - 10 – 8  

-17x = - 18  

X =1 
1

17
 – не подходит 

2) X ∈ [3/5; 5/3] 

(5x – 3) – (3x – 5) = 9x – 10  

5x – 3 – 3x + 5 = 9x – 10  

-7x = - 12  

X = 1 
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3) X ∈ ( 
5

3
 ; + ∞ ) 

5x – 3 + 3x – 5 = 9x – 10 

8x – 9x = - 10 + 8  

- X = - 2  

X = 2                               Ответ:   x = 2  



2. | x + 3 | + | 5 – 2 x| = 2 – 3 x  

X + 3 = 0                - 2x = - 5  

 X = - 3                    x = 2, 5  
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1) x ∈  (−∞; - 3)  

- ( x + 3) + (5 – 2x) = 2 – 3x  

- x – 3 + 5 – 2x = 2 – 3x  

- 3x + 3x = 2 – 2  

0 = 0 – верное  

2) х ∈ [- 3; 2,5] 

X + 3 + 5 – 2x = 2 – 3x  

2x = - 6  

X = - 3 подходит  

3) x ∈ ( 2,5; + ∞ ) 

X + 3 – 5 + 2x = 2 – 3x  

3x + 3x = 2 + 2  

6x = 4  

X = 
2

3
 не подходит 

4)объединим полученные решения, запишем ответ. 

Ответ: ( - ∞; -3] 

 



Свойства модулей 

1) |а|+|b|=|a + b | 

Данное равенство будет выполняться, если a и b одного знака. 

Это означает, что |а|+|b|=|a + b |равносильно неравенству  

ab ≥ 0  

Пример: 

 решить уравнение| sin x + cos x | + |sin – cos x| = 2 |sin x| 

| sin x + cos x | + |sin – cos x| =  |2 sin x| 

| sin x + cos x | |sin – cos x|≥ 0 

𝑠𝑖𝑛2x - 𝑐𝑜𝑠2 x ≥ 0  

− (𝑐𝑜𝑠2 x –  𝑠𝑖𝑛2x) ≥0 

cos 2 x ≤ 0 
𝜋

2
  + 2πn ≤ 2x ≤ 

3𝜋

2
 + 2πn, n € Z 

𝜋

4
 + πn ≤ x ≤ 

3𝜋

4
 + πn, n € Z 

Ответ ∶  
𝜋

4
 + πn, n € Z ≤ x ≤ 

3𝜋

4
  + πn, n € Z  

2) |а|+|b|=|a + b |‹=› ab ≥ 0  

|a|+ |- b| = |a – b| ‹=› a x |- b| ≥ 0  

ab ≤ 0  

пример:  

| 𝑥 −  √𝑥 − 2 |+|𝑥2 −  √𝑥| = 𝑥2 − 𝑥 + 2 
             b                               a  

           ab ≦ 0  

           (𝑥2 - √𝑥) ( x - √𝑥 - 2) ≦ 0  

          𝑥2 - √𝑥 = 0 или (x - √𝑥 - 2 ) = 0  

𝑥1\2 ( 𝑥3\2 − 1) = 0                        √𝑥 = 𝑥 − 2  

𝑥1\2 = 0       𝑥3\2 − 1 = 0                             x ≥ 2 

x=0                𝑥3\2 = 1                                     x = 4  



                         x = 1  
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Ответ: х € { 0 } v ⟦1 ;4⟧  

3) |а|+|b|=|a + b|  ab ≥ 0  

|a|- |b|=|a – b|‹=›  

|a – b| + |b| =   |a|  
       a                   b              a+b 

 

b (a-b) ≥ 0 

Пример: |x-2| - |x-6| = 8  
     a               b          a-b 

8 (x – 6) ≥ 0 
     x – 6 ≥ 0  
           x ≥ 6 
Ответ: x ≥ 6   

 

 

 

 

 

 

 

 

 


